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行列式の定義
M次正方行列 � = (�BD) 2 JM(E)の行列式を

det(�) :=
X

�2aM

"(�) · ��(R)R��(k)k · · · ��(M)M

9次正方行列の場合は
det(�) =

X

�2a9

"(�) · ��(R)R��(k)k��(j)j��(9)9

det(~� ~# ~+ ~/) =
X

�2a9

"(�) · ��(R)#�(k)+�(j)/�(9)
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転置行列の行列式 URV

上で � =
� R k j 9

9 R k j
� に対応する項は ��R =

� R k j 9
k j 9 R

� に注意すると
"(�) · ��(R)R��(k)k��(j)j��(9)9 = ��9R�Rk�kj�j9

= ��Rk�kj�j9�9R

= "(��R) · �R��R(R)�k��R(k)�j��R(j)�9��R(9)

一般には � 2 aMと � = (�BD) 2 JM(E)に対して
"(�) · ��(R)R · ��(k)k · · · ��(M)M = "(��R) · �R��R(R) · �k��R(k) · · · �M��R(M)

さらに写像
aM ! aM � 7! ��R

は全単射であることを用いて
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転置行列の行列式 UkV

det(�) =
X

�2aM

"(��R) · �R��R(R) · �k��R(k) · · · �M��R(M)

=
X

⌧2aM

"(⌧) · �R⌧(R) · �k⌧(k) · · · �M⌧(M)

これから M = 9のとき◆ ⇣
��������

�
#
+
/

��������
=

X

�2a9

"(�) · ��(R)#�(k)+�(j)/�(9) =
���~� ~# ~+ ~/

���

✓ ⌘
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iii.飆𧸐鶯
に A 1 = 1 A 1



転置行列の行列式 UjV

一般的には � 2 JM(E)に対して◆ ⇣
det(i�) = det(�)✓ ⌘
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